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循环图的萨格勒布多项式和重新定义的萨格勒布指数
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摘要：拓扑指数是与图相关联的数值，其有助于预测潜在图形的诸多属性．循环图由于其特殊的结构，
可表示诸多化合物的分子构造，因而在分子图的建模中常被视为基本结构之一，并嵌入到其他分子结构

中．因此，利用图结构分析、边划分和代数方法，计算循环图的萨格勒布多项式．此外，计算了重新定
义的循环图的萨格勒布指数．
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１）Ｍ３（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ），ｘ）＝ｎ；

２）Ｍ４（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ），ｘ）＝ｎｘ
２（ｎ－１）２；

３）Ｍ５（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ），ｘ）＝ｎｘ
２（ｎ－１）２；

４）Ｍａ，ｂ（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ），ｘ）＝ｎｘ
（ｎ－１）（ａ＋ｂ）；

５）Ｍ′ａ，ｂ（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ），ｘ）＝ｎｘ
（ｎ－１＋ａ）（ｎ－１＋ｂ）．

Ｐｒｏｏｆ　ＬｅｔＣｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ）ｂｅｔｈｅＣｉｒｃｕｌａｎｔｇｒａｐｈ，ｗｈｅｒｅｎ＝３，４，…，ｎａｎｄ１≤ａｉ≤ ［ｎ／２］ａｎｄ
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ｔｈａｔｃｉｒｃｕｌａｎｔｇｒａｐｈｏｎｌｙｈａｓｏｎｅｐａｒｔｉｔｉｏｎｏｆｖｅｒｔｅｘｓｅｔｉ．ｅ．，

Ｖ１＝ ｖ∈Ｖ（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））｜ｄｖ＝{ }ｎ．
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Ｎｏｗ Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ）） ＝ｎ．

１）Ｍ３（（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ）），ｘ）＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））

ｘｄｖ－ｄｖ

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））

ｘ（ｎ－１）－（ｎ－１）

＝ｎ．
２）Ｍ４（（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ）），ｘ）＝ ∑

ｕｖ∈Ｅ（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））
ｘｄｕ（ｄｕ＋ｄｖ）

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））

ｘ（ｎ－１） （ｎ－１）＋（ｎ－１[ ]）

＝ Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））ｘ
２（ｎ－１）２

＝ｎｘ２（ｎ－１）２．
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ｕｖ∈Ｅ（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））
ｘｄｖ（ｄｕ＋ｄｖ）

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））

ｘ（ｎ－１） （ｎ－１）＋（ｎ－１[ ]）

＝ Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））ｘ
２（ｎ－１）２

＝ｎｘ２（ｎ－１）２．
４）Ｍａ，ｂ（（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ）），ｘ）＝ ∑

ｕｖ∈Ｅ（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））
ｘ（ａｄｕ＋ｂｄｖ）

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））

ｘ（ｎ－１）ａ＋（ｎ－１）[ ]ｂ

＝ Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））ｘ
（ｎ－１）（ａ＋ｂ）
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＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））

ｘ（ｎ－１＋ａ）（ｎ－１＋ｂ）

＝ Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））ｘ
（ｎ－１＋ａ）（ｎ－１＋ｂ）

＝ｎｘ（ｎ－１＋ａ）（ｎ－１＋ｂ）．
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（ｎ－１）＋（ｎ－１）

＝ Ｅ１（Ｃｎ（ａ１，ａ２，…，ａｍ））
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