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贾汉吉尔图的萨格勒布多项式和重新

定义的萨格勒布指数
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摘要：在化学图论、分子拓扑学和数学化学领域，拓扑指数 （称为连通性指数）是一种基于化学化合物

的分子图计算的分子描述符．萨格勒布指数是最早被定义的指数之一，对预测化合物熔点、沸点、毒性
等有重要的应用价值．随后，为了扩展萨格勒布指数的应用，又重新定义了该指数．基于此目的，计算
了贾汉吉尔图的萨格勒布多项式及贾汉吉尔图重新定义的萨格勒布指数．
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ｕｖ∈Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）

ｘｍ（３＋ｍ）

＝ Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）ｘ
８＋ Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）ｘ

１５＋ Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）ｘ
ｍ（３＋ｍ）

＝ｍ（ｎ－２）ｘ８＋２ｍｘ１５＋ｍｘｍ（３＋ｍ）．
４）Ｍａ，ｂ（Ｊｎ，ｍ，ｘ）＝ ∑

ｕｖ∈Ｅ（Ｊｎ，ｍ）
ｘ（ａｄｕ＋ｂｄｖ）

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）

ｘ（２ａ＋２ｂ）＋ ∑
ｕｖ∈Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）

ｘ（２ａ＋３ｂ）＋ ∑
ｕｖ∈Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）

ｘ（３ａ＋ｍｂ）

＝ Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）ｘ
（２ａ＋２ｂ）＋ Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）ｘ

（２ａ＋３ｂ）＋ Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）ｘ
（３ａ＋ｍｂ）

＝ｍ（ｎ－２）ｘ（２ａ＋２ｂ）＋２ｍｘ（２ａ＋３ｂ）＋ｍｘ（３ａ＋ｍｂ）

＝［ｍ（ｎ－２）＋２ｍ］ｘ２ａ＋ｍ（ｎ－２）ｘ２ｂ＋２ｍｘ３ｂ＋ｍｘ（３ａ＋ｍｂ）

＝ｍｎｘ２ａ＋ｍ（ｎ－２）ｘ２ｂ＋２ｍｘ３ｂ＋ｍｘ（３ａ＋ｍｂ）．
５）Ｍ′ａ，ｂ（Ｊｎ，ｍ，ｘ）＝ ∑

ｕｖ∈Ｅ（Ｊｎ，ｍ）
ｘ（ｄｕ＋ａ）（ｄｖ＋ｂ）

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）

ｘ（２＋ａ）（２＋ｂ）＋ ∑
ｕｖ∈Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）

ｘ（２＋ａ）（３＋ｂ）＋ ∑
ｕｖ∈Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）

ｘ（３＋ａ）（ｍ＋ｂ）

＝ Ｅ１（Ｊｎ，ｍ） ｘ
（２＋ａ）（２＋ｂ）＋ Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）ｘ

（２＋ａ）（３＋ｂ）＋ Ｅ３（Ｊｎ，ｍ） ｘ
（３＋ａ）（ｍ＋ｂ）

＝ｍ（ｎ－２）ｘ（２＋ａ）（２＋ｂ）＋２ｍｘ（２＋ａ）（３＋ｂ）＋ｍｘ（３＋ａ）（ｍ＋ｂ）．
Ｔｈｅｏｒｅｍ２　ＬｅｔＪｎ，ｍｂｅｔｈｅＪａｈａｎｇｉｒ′ｓｇｒａｐｈ．Ｔｈｅｎ，

１）ＲｅＺＧ１（Ｊｎ，ｍ）＝ｍ（ｎ－２）＋
５
３ｍ＋

３＋ｍ
３ ；

２）ＲｅＺＧ２（Ｊｎ，ｍ）＝ｍ（ｎ－２）＋
３
５ｍ＋

３ｍ２
３＋ｍ；

３）ＲｅＺＧ３（Ｊｎ，ｍ）＝１６ｍ（ｎ－２）＋６０ｍ＋３ｍ
２（ｍ＋３）．

Ｐｒｏｏｆ

１）ＲｅＺＧ１（Ｊｎ，ｍ）＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ（Ｊｎ，ｍ）

ｄｕ＋ｄｖ
ｄｕ×ｄｖ

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）

２＋２
２×２＋ ∑

ｕｖ∈Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）

２＋３
２×３＋ ∑

ｕｖ∈Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）

３＋ｍ
３×ｍ
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＝ Ｅ１（Ｊｎ，ｍ） ＋ Ｅ２ Ｊｎ，( )ｍ
５
６＋ Ｅ３ Ｊｎ，( )ｍ

３＋ｍ
３ｍ

＝ｍ ｎ( )－２ ＋ ２( )ｍ ５６＋（ｍ）
３＋ｍ
３ｍ

＝ｍ ｎ( )－２ ＋５３ｍ＋
３＋ｍ
３ ．

２）ＲｅＺＧ２（Ｊｎ，ｍ）＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ（Ｊｎ，ｍ）

ｄｕ×ｄｖ
ｄｕ＋ｄｖ

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）

２×２
２＋２＋ ∑

ｕｖ∈Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）

２×３
２＋３＋ ∑

ｕｖ∈Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）

３×ｍ
３＋ｍ

＝ Ｅ１（Ｊｎ，ｍ） ＋ Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）
６
５＋ Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）

３ｍ
３＋ｍ

＝ｍ（ｎ－２）＋（２ｍ）６５＋（ｍ）
３ｍ
３＋ｍ

＝ｍ（ｎ－２）＋３５ｍ＋
３ｍ２
３＋ｍ．

３）ＲｅＺＧ３（Ｊｎ，ｍ）＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ（Ｊｎ，ｍ）

（ｄｕ×ｄｖ）（ｄｕ＋ｄｖ）

＝ ∑
ｕｖ∈Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）

（２×２）（２＋２）＋ ∑
ｕｖ∈Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）

（２×３）（２＋３）＋ ∑
ｕｖ∈Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）

（３ｍ）（３＋ｍ）

＝ Ｅ１（Ｊｎ，ｍ）１６＋ Ｅ２（Ｊｎ，ｍ）３０＋ Ｅ３（Ｊｎ，ｍ）（３ｍ
２＋９ｍ）

＝１６ｍ（ｎ－２）＋３０（２ｍ）＋ｍ（３ｍ２＋９ｍ）
＝１６ｍ（ｎ－２）＋６０ｍ＋３ｍ２（ｍ＋３）．
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